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Absztrakt. A konvex függvények szinthalmazaikon keresztüli vizsgálata önmagában
is érdekes dolog. De a konkáv játékok elméletében is relevanciával bír. 1986-ban Joó
István egy minimax tétel bizonyításához használta a következ½oket: egy folytonos
f : [a; b] ! R függvény pontosan akkor konkáv, ha bármely c 2 R esetén az
f + c � id függvény maximumhelyeinek halmaza zárt intervallum ([1], Lemma 1).
Ezt azonban a szerz½o bizonyítatlanul hagyta. Nemrég Forgó Ferenccel közösen
használtuk ezt a lemmát, és be is bizonyítottuk [3]. A bizonyítás azonban tipikusan
egydimenziós volt, jóllehet a konvexitás/konkavitás vizsgálata f½oként többváltozós
függvényekre releváns. Az alábbiakban Joó István e lemmájának konvex analo-
gonját bizonyítjuk be többváltozós függvényekre. Jelesül megmutatjuk, hogy egy
alulról félig folytonos függvény pontosan akkor konvex, ha bármely a¢ n perturbá-
ciójának minimumszinthalmaza konvex. Ez azt is maga után vonja, hogy a függvény
konvexitása ekvivalens azzal, hogy minden a¢ n perturbációja kvázikonvex.
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